1. Sea II; la proyeccion

w= (w1,ws,...) = I; (w) = w; .

Dado n € N, justifique la existencia de la o—algebra mas pequena
que hace que todas las n funciones, II;,1ls, ..., II,, sean medibles. i.e.
Muestre que existe una o—algebra F sobre el conjunto de las sucesiones
de Bernoulli, B, tal que para todo i = 1,2, ..., n, la funcién

I : (B, F) — ({0,1}, P ({0,1}))

es medible. Y ademas, si G es una o—algebra sobre B, tal que para
todoi=1,2,....n,

es medible, entonces F C G.

2. Denotando o [I1y, I, ..., I1,] la o—algebra del ejercicio anterior, y uti-
lizando la notacion usada en clase, muestre que

o[y, y, ..., = oo [II;] U o [Ils] U... U o [I1,]]

3. Sea proj,, la proyeccion

w = (wy,ws, ...) = proj, (w) = (w1, wa, ..., wy) .

Justifique el hecho que la o—&lgebra o [proj,,| (la o—dalgebra generada
por proj,,, también denotada F,, ), es generada por una particion.

Describa los elementos de la particion que genera JF, y muestre que
cada elemento de la particion es igual a la interseccion de conjuntos de

o[IJUe Il U...Uc[IL,].

4. Muestre que

g [Hl,HQ, ,Hn] == fn



. Imaginemos un juego en el cual se lanzan dos monedas iguales. Un
benefactor, aficionado al juego, paga al fopol (fondo politécnico de sol-
idaridad para la lucha contra las plagas de los cangrejos) un dolar si
una de las monedas cae con el lado “corona” para arriba, si las dos son
“cara” no sucede nada. Es consensual asociar la medida

r) =7 v (=1
sobre ({0,1},P ({0,1})).

Utilizamos las sucesiones de Bernoulli, B, para registrar lo que gana el
fopol (1 0 0) en una sucesién de juegos.

Justifique la existencia de la medida preimagen de 7, por la proyeccién
I1; y describala (denotandola ;).

. Al final de n juegos, tenemos 2" posibles resultados, que se traducen
en 2" eventos disjuntos: Las sucesiones de Bernoulli que comienzan
con (&1,&2,...,&n) € {0,1}". Es consensual asociar a cada uno de estos
eventos la “probabilidad producto”

P, ({<§17§27 "'agmwn-‘rl?wn-‘r?? ) ;Wi € {07 1} 1> n}) = H?:IT ({SJ}>

(para reflejar mateméticamente la nocién de independencia).

Muestre que esta férmula define, de hecho, una probabilidad sobre
(B, Fp).

. Muestre que existe una medida de probabilidad P sobre (B, F,), tal
que para todo n, para todo A € F,,

. Justifique el hecho que la funciéon

w=(wy,wy,...) > X (w) =L w; - 27",
es una variable aleatoria.

. Muestre que la variable aleatoria X (del ejercicio anterior) tiene una
funcién distribucién (funcién de acumulacién) continua.



