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FIRMA: NUMERO DE MATRICULA: PARALELO: _

1. (15 Puntos)

A continuacién, enconfrard 3 afirmaciones, donde debe determinar si estas son verdaderas o
falsas. En cada caso debe justificar su eleccion, bien sea presentando alguna demostracion,
confraejemplo o cdlculo:

Sean V y W dos espacios vectoriales de dimension finita, con producto interno sobre Ry T una

tfransformacioén linealde V en W,

Siuna matriz A de orden nxn es invertible, entonces cero no es un autovalor de A.

b. Si u,v son dos vectores ortogonales en V, entonces {u, v} es un conjunto linealmente
independiente.

c. Sea A una representacién matricial de T, entonces ATA es una matriz diagonalizable de

manera ortogonal.



2. (20 Puntos)
a+b+c)

Sea T: P,(R) — R3 una transformacion lineal definida por: T(ax? + bx + ¢) = <a —-b+c
at+b—c

a. Determine si T es un isomorfismo, justifique su respuesta.

b. Obtenga la regla de correspondencia de T~1, en caso de que T sea un isomorfismo.



3. (25 Puntos)
Sea H ={p(x) € P,(R)/p'(2) = p(1)} un subespacio vectorial de V = P,(R), con el producto

interno candnico en V.

a. Determine HL.

b. Encuentre una base ortonormal para H.

c. Dado r(x) = x? — 2x + 1, encuentre los polinomios h(x) € H y s(x) € H*, tal que
r(x) = h(x) + s(x).



4. (20 Puntos)

k 0 0
Dada la matriz A = ( 2 -1 —2), determine los valores de k € R para los cuales la matriz
-1 2 4

A:
a. Sea diagonalizable.

b. No sea diagonalizable.



5. (20 Puntos)

Sea V un espacio vectorial real con un producto interno definido y H un subespacio vectorial

de V. Demostrar que:

a. H'esun subespacio de V.
b. HnH* ={0,}.



