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FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,

Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,

una variable . .

Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema #1

(10 PuNTOS)

Se cobra C délares al facturar y enviar a domicilio x libras de un producto. Si la cantidad
no llega a 20 libras, se cobra $1.80 por cada libra sin recargo por el envio a domicilio.
A partir de las 30 libras, se cobra $1.10 por cada libra mas un recargo de $15 por el
envio a domicilio. La regla de correspondencia que define la funcién C es:

1.80x, 0<x<?20
Cx)={ mx+b, 20<x <30
1.10x + 15, x =30

Especifique lo que representan las constantes m y b en el segundo tramo de la funcién
C, y, con base en la definicién de continuidad en un punto, calcule sus valores (con sus
respectivas unidades) para los que C siempre sea continua.

(10 PuNTOS)

Se cobra C doélares al facturar y enviar a domicilio x libras de un producto. Si la cantidad
no llega a 20 libras, se cobra $1.70 por cada libra sin recargo por el envio a domicilio.
A partir de las 30 libras, se cobra $1.10 por cada libra mas un recargo de $15 por el
envio a domicilio. La regla de correspondencia que define la funcién C es:

1.70x, 0<x<?20
Cx)={ mx+b, 20<x <30
1.10x + 15, x =30

Especifique lo que representan las constantes m y b en el segundo tramo de la funcién
C, y, con base en la definicion de continuidad en un punto, calcule sus valores (con sus
respectivas unidades) para los que C siempre sea continua.
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3. (10 PunTOS)

Se cobra C délares al facturar y enviar a domicilio x libras de un producto. Si la cantidad
no llega a 30 libras, se cobra $2.10 por cada libra sin recargo por el envio a domicilio.
A partir de las 40 libras, se cobra $1.30 por cada libra mas un recargo de $25 por el
envio a domicilio. La regla de correspondencia que define la funciéon C es:

2.10x, 0<x<30
C(x) =3 mx+b, 30 <x <40
1.30x + 25, x =40

Especifique lo que representan las constantes m y b en el segundo tramo de la funcién
C, y, con base en la definicidon de continuidad en un punto, calcule sus valores (con sus
respectivas unidades) para los que C siempre sea continua.

4. (10 PunNTOS)

Se cobra C délares al facturar y enviar a domicilio x libras de un producto. Si la cantidad
no llega a 30 libras, se cobra $1.90 por cada libra sin recargo por el envio a domicilio.
A partir de las 40 libras, se cobra $1.05 por cada libra mas un recargo de $30 por el
envio a domicilio. La regla de correspondencia que define la funciéon C es:

1.90x, 0<x<30
C(x)={ mx+b, 30 <x <40
1.05x + 30, x =40

Especifique lo que representan las constantes m y b en el segundo tramo de la funcién
C, y, con base en la definicidon de continuidad en un punto, calcule sus valores (con sus
respectivas unidades) para los que C siempre sea continua.

5. (10 PunTOS)

Se cobra C doélares al facturar y enviar a domicilio x libras de un producto. Si la cantidad
no llega a 20 libras, se cobra $2.20 por cada libra sin recargo por el envio a domicilio.
A partir de las 40 libras, se cobra $1.05 por cada libra mas un recargo de $34 por el
envio a domicilio. La regla de correspondencia que define la funcidon C es:

2.20x, 0<x<20
Cx)={ mx+b, 20 < x <40
1.05x + 34, x =40

Especifique lo que representan las constantes m y b en el segundo tramo de la funcién
C, y, con base en la definicién de continuidad en un punto, calcule sus valores (con sus
respectivas unidades) para los que C siempre sea continua.
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FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,

Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,

una variable . .

Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema # 2

(14 PuNTOS)

Dada la funcién de variable real biyectiva:

f(xX)=x*+5x+2 ; x<-—

N Ul

Determine la ecuacidn de la recta tangente y la ecuacién de la recta normal a su funcién
inversa f ~1 en el punto cuya abscisa es —2.

(14 PunTOS)

Dada la funcién de variable real biyectiva:

f(x)=—x*-3x—-2 ; X< -3

Determine la ecuacion de la recta tangente y la ecuacién de la recta normal a su funcién
inversa f ~1 en el punto cuya abscisa es —2.

(14 PunTOS)

Dada la funcién de variable real biyectiva:

fX)=x*+x-3 ; x<-—

N =

Determine la ecuacion de la recta tangente y la ecuacién de la recta normal a su funcién
inversa f ™1 en el punto cuya abscisa es —1.
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9.

10.

(14 PuNTOS)
Dada la funcién de variable real biyectiva:
fx) =—x?>—4x—-5 ; x<-2

Determine la ecuacidn de la recta tangente y la ecuacién de la recta normal a su funcién
inversa f ~1 en el punto cuya abscisa es —5.

(14 PunTOS)

Dada la funcién de variable real biyectiva:

fxX)=x*-7x+3 ; x<

N

Determine la ecuacion de la recta tangente y la ecuacién de la recta normal a su funcién
inversa f ! en el punto cuya abscisa es —3.
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FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,

Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,

una variable . .

Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema # 3

11. (16 PunTOS)

Dada la grafica de la funcion derivada f':

/&

Considere que la funcion f: R = R es

siguientes condiciones:

continua en todo su dominio y cumple con las

(@) Ve>03I5>0Vxedomf [0<—x<d6 = |f(x)—1| <e€]
(b) Ve>0 EIN>OVxEd0mf[x>N = |f(x)—§|<e]

(c) Vx €[0,1], la gréfica de f tiene un comportamiento lineal tal que folf(x)dx = 2.

(d) vx €domf, f(=x) = f(x)

Bosqueje en el plano cartesiano la gréfica de la funcién f que cumpla con lo especificado.
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12. (16 PunTOS)

Dada la grafica de la funcion derivada f':
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P (x)

Considere que la funcién f: R = R es continua en todo su dominio y cumple con las

siguientes condiciones:

(@) Ve>035§>0Vxedomf [0<—x<d = |f(x)—2| <¢]
(b) Ve>0 EIN>OVxEdomf[x>N = |f(x)—§|<s]

(c) Vx €[0,2], lagrafica de f tiene un comportamiento lineal tal que fozf(x)dx = 3.

(d) Vx edom f, f(—x) = f(x)

Bosqueje en el plano cartesiano la gréfica de la funcion f que cumpla con lo especificado.
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13. (16 PunTOS)
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Dada la grafica de la funcion derivada f':

(o8]

AL

Considere que la funcién f: R = R es continua en R — {0} y cumple con las siguientes

condiciones:

(@) Ve>03§>0Vxedomf [0<x<d§ = |f(x)—1]| <¢€]
(b) Ve>0 EIN>OVxEd0mf[x<—N = |f(x)+%|<e]

(c) Vx €]0,2], lagrafica de f tiene un comportamiento lineal tal que fozf(x)dx = 3.

(d) vxedom f, f(—x) = —f(x)

Bosqueje en el plano cartesiano la gréfica de la funcion f que cumpla con lo especificado.
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14. (16 PunTOS)

Dada la grafica de la funcion derivada f':
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o

o
o
-1
-1
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Considere que la funcién f: R = R es continua en R — {0} y cumple con las siguientes

condiciones:

(@) Ve>035§>0Vxedomf [0<—x<d = |f(x)—1| <€]
(b) Ve>0 EIN>OVxEdomf[x<—N = |f(x)—%|<s]

(c) Vx €[0,1], la gréfica de f tiene un comportamiento lineal tal que f_olf(x)dx = 2.

(d) vx €domf, f(=x) = —f(x)

Bosqueje en el plano cartesiano la gréfica de la funcion f que cumpla con lo especificado.
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15. (16 PunTOS)

Dada la grafica de la funcion derivada f':

Considere que la funcién f: R = R es continua en R — {0} y cumple con las siguientes
condiciones:
(@) Ve>035§>0Vxedomf [0<—x<8 = |f(x)—3]|<¢]

(b) Ve>0 EIN>OVxEd0mf[x<—N = |f(x)—§|<e]

(c) Vx € [—1,0], la gréfica de f tiene un comportamiento lineal tal que f_olf(x)dx = 2.
(d) vx edom f, f(—x) = —f(x)

Bosqueje en el plano cartesiano la gréfica de la funcion f que cumpla con lo especificado.
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FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,

Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,

una variable . .

Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema # 4

16. (16 PunTOS)

De ser posible, calcule:

X 2
. Jy (et” —1)dt
x->0 sen(x)—x

17. (16 PunTOS)

De ser posible, calcule:

Jz In(sen(t))dt
lim -2

x—>% (zx_n.)3

18. (16 PunTOS)

De ser posible, calcule:

J; larctan(t)]?dt

x—0
ex

v, R
5% x—1
19. (16 PunTOS)

De ser posible, calcule:

f;c(arctan(t) —t)dt
m

x—0 x4
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20. (16 PuNTOS)

De ser posible, calcule:

y f;c(zsenz () + 4t sen(2t) + 2t%cos(2t))dt
im

x—0 2x — sen(2x)
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FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,

Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,

una variable . .

Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema #5

21. (10 PunTOS)

Califique la siguiente proposicién como VERDADERA 0 FALSA, justificando su respuesta:

“Sea f una funcion continua en el intervalo [a, b] y ademds f: f(x)dx =0,

b 2 _ ”
entonces [ f?(x)dx = 0.
22. (10 PunTos)
Califique la siguiente proposicidén como VERDADERA 0 FALSA, justificando su respuesta:

“Si f no es una funcion continua en el intervalo [a, b],
entonces f no es integrable en el intervalo [a, b].”

23. (10 PuNTOS)

Califique la siguiente proposicidén como VERDADERA 0 FALSA, justificando su respuesta:

n+1 nn+1
f [[x]]dxz%;nel\l
1

24. (10 PuNTOS)
Califique la siguiente proposicidn como VERDADERA 0 FALSA, justificando su respuesta:
“Sj f:f(x)dx = ¢, entonces f;(b3f(x) —3cx?)dx = a3c.”
25. (10 PunTOS)

Califique la siguiente proposicidn como VERDADERA 0 FALSA, justificando su respuesta:

“Sea f una funcion continua en el intervalo [a, b] y ademds ff f(x)dx =0,
entonces f(x) = 0.”

Elaborado por gbaqueri@espol.edu.ec Pagina 12 de 16



Guayaquil - Ecuador

% OL Escuela Superior
p Politécnica del Litoral Campus Gustavo Galindo Velasco - Km. 30.5 Via Perimetral - Pbx: (593-4) 2269 269

FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,
Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,
una variable . .
Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema # 6
26. (16 PunTOS)

27.

28.

29.

Dada la funcion f tal que:

1

_ € (1,4
x2 + 2x x €[1,4]

f&) =
Calcule el VALOR PrROMEDIO de f considerando el dominio especificado.

(16 PuNTOS)

Dada la funciodn f tal que:

1
f(x) =25,  XE [-3,—-1]

Calcule el VALOR PrROMEDIO de f considerando el dominio especificado.
(16 PuNTOS)

Dada la funcion f tal que:

fx) = ; x €[1,4]

x? + 4x
Calcule el VALOR PrROMEDIO de f considerando el dominio especificado.

(16 PuNTOS)

Dada la funcioén f tal que:

1
f(x)Zm ; x €[4,9]

Calcule el VALOR PROMEDIO de f considerando el dominio especificado.
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30. (16 PunTOS)

Dada la funcidn f tal que:

1

f(x)zxz-l-—Sx ; x €[1,5]

Calcule el VALOR PROMEDIO de f considerando el dominio especificado.
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FACULTAD DE CIENCIAS NATURALES Y MATEMATICAS
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

ANO: 2021 PERIODO: Il PAO
, Angel M., Avilés J., Baquerizo G.,
Calculo de , , ,
MATERIA: . PROFESORES: Crow P., Diaz R., Garcia A., Garcia E.,
una variable . .
Laveglia F., Ramos M., Ronquillo C.
EVALUACION: TERCERA FECHA: 07/febrero/2022
Tema #7
31. (18 PunTOS)

32.

33.

Dada la funcidn:

_(1—x2, x| <1
f(x)_{ln(lxl), (—e<x<-1v(l<x<e)

En forma analitica verifique la simetria de la funcion, luego bosqueje la grafica de f en el
plano cartesiano, identifique la regidn acotada por dicha grafica, el eje X y las rectas x = e,
x = —e; y finalmente, calcule su area.
(18 PuNTOS)
Dada la funcién:

° aretan(ll) xl <1

—arctan(|x]|), x| <

f&)=1nm
3— x|, (-3<x<-1)v(l<x<3)

En forma analitica verifique la simetria de la funcién, luego bosqueje la grafica de f en el
plano cartesiano, identifique la regién acotada por dicha grafica y el eje X; y finalmente,
calcule su area.

(18 PuNTOS)

Dada la funcidn:

N =

;arcsen(lxl), x| <
f(x) = 1 1 1
|X|+§, (—2SX<—E>V(E<XS2>

En forma analitica verifique la simetria de la funcién, luego bosqueje la grafica de f en el
plano cartesiano, identifique la region acotada por dicha grafica, el eje X y las rectas x = 2,
x = —2;y finalmente, calcule su area.
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34.

35.

(18 PuNTOS)
Dada la funcidn:

_{3—13x], x| <1
f(x)_{logz(lxl), (4=sx<-Dv(<x=4)

En forma analitica verifique la simetria de la funcién, luego bosqueje la grafica de f en el
plano cartesiano, identifique la regién acotada por dicha gréfica, el eje X y las rectas x = 4,
x = —4; y finalmente, calcule su area.

(18 PuNTOS)
Dada la funcién:

|§| , x| < 2

flx) = 2+1logi(lx]), (-4<x<-2)v(2<x<4)
2

En forma analitica verifique la simetria de la funcién, luego bosqueje la grafica de f en el
plano cartesiano, identifique la regién acotada por dicha grafica y el eje X; y finalmente,
calcule su area.
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