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FIRMA: NUMERO DE MATRICULA: PARALELO:

1. (20 Puntos)

Califique justificadamente las siguientes proposiciones como:

(S=siempre verdadera, A=a veces verdadera, N=nunca verdadera)

a. Sean Ay B matrices cuadradas de orden n.
Si Ay B son invertibles entonces 4 = 0 es un valor propio de AB.

b. SeaT:R? - R?un operador lineal con valores propios 1; # A, y correspondientes vectores

propios v; y v,, entonces v; L v,.

(10 Puntos c/u)




2. (25 Puntos)

Considere el espacio vectorial V = (P;[R], R, +,.), con el producto interno:
(ao + a x + a2x2 + a3x3,b0 + blx + b2x2 + b3x3> = aobo + 4a1b1 + Zazbz + a3b3.
Determine una base para el complemento ortogonal del subespacio

W ={ay+a;x +azx? +azx3/ay =0 A a, =a; +as; a;,a; €ER}




3. (30 Puntos)
Sea T: P, [R] - P;[R] un operador lineal tal que:
(5 + x) es un vector propio de T asociado al valor propio 3 y T(2 —x) =13 + 4x.
a. Encuentre la regla de correspondencia de T.

b. En caso de que T sea invertible, calcule T,

c. Determine una base B respecto de la cual la representacion matricial de T es una matriz

diagonal D. Encuentre la matriz D.




4. (25 Puntos)
Sea T:V - W un isomorfismo, S ={v,v,,..,v,} un conjunto de vectores de V y

{T(v)),T(vy),...,T(vy)} el conjunto de los vectores fransformados de S.
a. Demuestre que si S es una base de V, entonces {T(v,), T(vy), ..., T(v,)} €suna base de W.

b. Demuestre que si {T(v,),T(v,),...,T(v,)} €s una base de W, entonces S es una base de V.




