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FIRMA: NUMERO DE MATRICULA: PARALELO:

1. (20 Puntos)
A continuacion, encontrard dos afirmaciones. Determine si cada una de ellas es verdadera o

falsa y justifique su eleccién, ya sea mediante una demostracion, un contraejemplo o el cdlculo
correspondiente.

a. SeaV el espacio vectorial real de los polinomios de grado menor o igual a 2. El conjunto

W = {p(x) € V:p(1) = 0}

es un subespacio vectorial de V.

b. Sea V un espacio vectorial de dimension 3 y sea S = {v;,v,} un conjunto linealmente
independiente en V. Si B = {by,b,,b3} €s una base de V, entonces siempre es posible

completar § para formar una base de V anadiendo cualquier vector del conjunto B.



2. (20 Puntos)

Un artesano fabrica peluches de las mascotas de la Copa
Mundial de la FIFA® 2026: Maple, Zayu y Clutch. Para ello, utiliza
algoddn para el relleno, tela para el exterior e hilos de bordado

de distintos colores para los detalles.

Para elaborar un peluche de Maple se utiliza 30 metros de hilo
de bordado, 9 onzas de algodén y 4 pies cuadrados de tela. Para Zayu se requiere 30 metros de
hilo, 4 onzas de algoddén y 3 pies cuadrados de tela. En cambio, para elaborar a Clutch se necesita

60 metros de hilo, 3 onzas de algodon y 5 pies cuadrados de tela.

Se busca establecer cudntas unidades de cada peluche se puede fabricar, si se dispone de 18000

metros de hilos coloreados, 1650 onzas de algoddn, 1650 pies cuadrados de tela.

a. Modele el problema mediante un sistema de ecuaciones.

b. Anadlice el sistema de ecuaciones lineales correspondiente, clasifiuelo y exprese el
conjunto solucion

c. 3Cudl es el nUmero maximo de unidades de peluches Clutch que puede fabricar el
artesano con el material disponible?

d. 3Cudntas soluciones factibles tiene el artesano?



3. (20 Puntos)

Considere el espacio vectorialreal V = {(a,b) | a,b € R}, con las siguientes operaciones no

convencionales:
(as,by) @ (ay,by) = (a; +a; —2,b; + b, + 1),
A0(a,b) = (Aa+2 —2A,Ab + 1 — 1).

a. Determine el elemento neutro de V.
b. Determine si el conjunto S = {(3,—1),(3,1)} es una base de V con respecto a las

operaciones @y ©.



4. (20 Puntos)

Considere los siguientes subespacios del espacio de las matrices cuadradas de orden 2x2.

(IR

w=gen{(; o)}

a. Determine dim(H) y dim(H N W)

b. Determine silasuma H + W es una suma directa.



5. (20 Puntos)

. . . . 4_2
Sea V un espacio vectorial de funciones reales de variable real. Se sabe que g(x) = xT eEVy

1

que B; = {;,x3} es una base ordenada de V.

La matriz de cambio de base de B, a ofra base B, = {w;,w,} estd dada por:

Mﬁ1—>32 = (4?1), ;)

a. Encuentre las coordenadas de g(x) respecto a la base f,.

b. Determine los vectores que conforman la base .



